2 SERII DE PUTERI REALE. DEZVOLTARI IN SERIE TAYLOR
2.3. Exercitii propuse

Exercitiul 2.3.1. Sa se determine multimea de convergenta a seriilor urmatoare:
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Exercitiul 2.3.2. Sa se determine mulfimea de convergenta si suma seriilor de puteri:
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Exercitiul 2.3.3. Sé se determine sumele urmatoare, folosind seriile de puteri
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Indicatie:

1
a) Se foloseste relatia J.XndX = si teorema de integrare termen cu termen a unei serii de puteri:
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b) Se procedeaza ca mai sus.
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puteri. Suma ceruta se obtine pentru X = 1.



6n+1

d) Se foloseste seria de puteri » (=1)"
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si teorema de derivare termen cu termen.

e) Se descompune in fractii simple.
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Exercitiul 2.3.4. Sa se determine mul{imea de convergenta si suma urmatoarelor serii de puteri:
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Exercitiul 2.3.5. Sa se calculeze s = Z o
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Exercitiul 2.3.6. Sa se dezvolte in serie de puteri urmatoarele functii indicand i multimile de convergenta:
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Exercitiul 2.3.7. Fie f(x) = arcsin x, xe [-1, 1]
a) Sa se dezvolte aceasta functie in serie de puteri ale lui X
=12.3%.....(2n-1)?

b) Folosind aceasta dezvoltare sa se calculeze suma Z
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Indicatie:
a) Se deriveaza functia si se dezvolta derivata in serie de puteri. Prin integrare termen cu termen se obtine,
pentru xe (-1, 1)
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Deoarece , dezvoltarea se prelungeste la intervalul [-1, 1].

b) Deoarece J.arcsin xdX = x arcsin x + V1—x> + C, integrand termen cu termen seria de la a),
punand x = 0 se obtine ¢ = -1, deci
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Exercitiul 2.3.8. Sa se dezvolte in serie de puteri ale lui X functia

arcsin x )’
f(X) = (Tj .

Indicatie:




Folosind dezvoltarea functiei arcsin X, pentru x # 0, se obtine dezvoltarea in serie de puteri a
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functiei ————— i apoi se ridica la patrat.
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Exercitiul 2.3.9. Sa se calculeze cu trei zecimale exacte integralele urmatoare:
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